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Άρα η h είναι γνησίως αύξουσα στο (2, ) . Άρα είναι και 1-1 και αντιστρέψιμη. 
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Η f παραγωγίσιμη στο (1, )  ως σύνθεση παραγωγίσιμων συναρτήσεων 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. 

i. Η f έχει οριζόντια ασύμπτωτη στο  , άρα:  
x

f x llim


  . 

 Αν κ 0 , τότε 

   
3

2x x x

αν κ 0κx
f x κx Άτοπο

αν κ 0x

,
lim lim lim . .

,  

    
 

 Άρα κ 0  και   2

μx
f x x

x 1
, 


 . 

ii. Για κάθε x ,   

 

 
     

 
 

 
2 2 2

2 22 2

μx x 1 μx x 1 μ x 1 μx 2x
f x

x 1 x 1

      
   

 
 



 

   
 

 
22 2 2

2 2 22 2 2

μ 1 xμx μ 2μx μ μx
x

x 1 x 1 x 1
,

     
  

  

Η ευθεία y x  εφάπτεται στη fC στο  0 0 0, , επομένως: 

 
 

 
 

 
 2

22

f 0 0
f 0 0 f 0 0μ 1 0

1f 0 1 μ 1
0 1

                

 

Γ2.  

i.    
 

2

2 22

x 1 x
f x x και f x x

x 1 x 1
, ,

   
 

  . 

Είναι:

 

 
 

 
 

22

22

2

x 1 0
2 2

x 1 0
2 2

f x 0 1 x 0 x 1 ή x 1

f x 0 1 x 0 x 1 x 1 1 x 1

f x 0 1 x 0 x 1 x 1 x 1 ή x 1

.

.

.

 

 

       

           

           

 

 
 

 

                                         Τ.Ε.                                Τ.Μ. 
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Έστω ότι υπάρχει στο 1 0( , )  και δεύτερη ρίζα της h η ρ με x1<ρ , χωρίς περιορισμό 

της γενικότητας 
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Και η ισότητα f ΄(x)=0 ισχύει μόνο για x=0. Επομένως η f είναι γνησίως αύξουσα στο
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Άρα h΄(x)>0 οπότε η h είναι γνησίως αύξουσα . 
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Σχόλιο 

Θέμα Α 

Αναμενόμενο θέμα, χωρίς παγίδες ή εκπλήξεις. 

Θέμα Β 

Επίσης αναμενόμενο, με έλεγχο βασικών μεθοδολογιών. Είναι μικρότερο σε έκταση 
σε σχέση με τα αντίστοιχα θέματα προηγούμενων ετών. Το Β3 απαιτεί ιδιαίτερη 
προσοχή στους υπολογισμούς. 

Θέμα Γ 

Δεν περιλαμβάνει συνάρτηση με κλάδους, όπως συνέβαινε συνήθως τα προηγούμενα 
χρόνια. Το Γ3 ταυτίζεται ουσιαστικά με την άσκηση Γ4 της σελίδας 234 του 
σχολικού βιβλίου και είναι ανεξάρτητο από τα υπόλοιπα ερωτήματα, παρότι 
εμφανίζεται η συνάρτηση του θέματος. Συνολικά, το θέμα ελέγχει βασικές 
μεθοδολογίες και παρουσιάζει περίπου τον ίδιο βαθμό δυσκολίας με το περσινό, αλλά 
με διαφορετική προσέγγιση. 

Θέμα Δ 

Απαιτητικό, όπως συμβαίνει κάθε χρόνο, και αρκετά εκτεταμένο. Τα Δ1, Δ2 και Δ3 
είναι μεθοδολογικά και βατά για πολύ καλά προετοιμασμένους μαθητές. Ιδιαίτερα το 
Δ3(i) αντιστοιχεί στην άσκηση Β8 της σελίδας 140 του σχολικού βιβλίου. 

Το Δ4: 

 (i) είναι ιδιαίτερα απαιτητικό τόσο ως προς την κεντρική ιδέα όσο και ως προς 
την εκτέλεσή του. 

 (ii) είναι επίσης απαιτητικό, αλλά αναμενόμενο για τη φετινή χρονιά, καθώς 
απαιτεί πολύ καλό χειρισμό των ιδιοτήτων των ολοκληρωμάτων και των 
μεθόδων ολοκλήρωσης. 


